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TOPLAMLAR ve SIGMA GOSTERILiMi

M+v1e N tamsayi (m<n) ve f(x) bir fonksiyon olmak tzere, fonksiyon m,
m+1, m+2, ...., n noktalarinda tanimli olsun.

gosterilimi fonksiyonun yukarida belirtilen noktalardaki aldigi degerlerin
toplamini ifade eder.

Zf(i) = £(m) + f(m +1) + £(m +2) +....+ f(n)

Bazen (i) yerine yaygin olarak kisaca a; ibaresi de kullanilir. Bu durumda

n

E a, =a,, +tapg T T tay

1=m

olarak duzenlemek mumkundur.

(¢ 8]
E an :a] +32 +a3 +....+an +....

n=I

gosterilimi ise bir sonsuz seriyi ifade etmektedir.
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10-) Z[f(i +1)—£(i)] = f(n+1) - f(m)

1I=m

11-) Z(kﬂ)3 —kP=(m+1)°>-1° ; Teleskopik Toplam
k=
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TEMEL ALAN PROBLEMI

ach olacak  gokilde by sralikla sleekli dan ydlly) puzid Saoeel
fonksiyotunun altinda z sksernin Lzeninds ealan oozier sel @ars txfor e
istayolirm. Olugan slan « skseni, 156 v 154 dogestan be s Glan pozed

alandir. Bu amiagla,
[:l. b ] araligine n adetl alt araliGa (n acet eyt sralia) et

A=X) <Xy <X €Xyvvrvernnnn € Kpoy <%, ®b

Ax; bu araliktaki 1. alt araligin ([xi 49 X; ]; boyu oimak Gzere

-
----------------------------------- -

0251321 Matematik | Ders Notlan (Kisau)

AX; =X, =X, 0=1,2,3,....,n)
olur. Dolayisiyla her bir alt aralik tabam Ax;, ylkseddig (%, ) dan b
dikdortgen olacaktir,
34 y=fw
\ .
| ?
pay | pra | BR L% j ] ). .
== ’ y 77
Sekil — 1 -
Bu alanlarin toplami;
S, = f(%).A% +1(%5).8%5 +£(X3).A%3 + v+ £(x ) ) AX
; _
- Zf(xi).Axi
i=
~olacaktr,
-------- 6
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/)// ala

AL

(b—2a)

X; =a+iAX = a+l.
n

olmak lizere eger

Toplaminin limiti varsa bu toplama;
y=f(x) egrisinin altinda x ekseni, x=a ve x=b dogrular ile sinirli bolgenin

alani denir ve A ile gosterilir. Dolayisiyla;

A = Limf(x,).Ax, +f(x5).A%xy +.cceee. +f(x,).A%,

n—a
n

Lim f(x;).Ax,

1=l

LimS,

n—x

olarak elde edilmis olur. (maxAx; =0)

=
- - - e o e e e e 0 B 0 B 0 0 B 45 O S

CamScanner ile tarandi

|



lnnS
y i

1"”24”" ).Ax%,

s e 5 R b . .l e el

B B B A i B

S = "
GO LT ) S 0 AN SRS " AP

\J:XH UJUS\ e 4 t‘\'.k’f\‘l, X=0U ve %zl .'u.:'..u‘.tioh' aldm
bulunuz.

=
|

=

/

o J .
O/ 'n%' A ..i‘.. E_!).:z.
n h )
1.C.02UM: o
So . 2.CGozbLM
izl st0 =t oo e g Yo by 23
i %t ~ia  x=x{ ‘deb dedert
X{=a¥1.06% =at+tilb-3) 9
—n L—z" X\-H-?-L-H olwp L.aaul
=04 . 2
VY5 [z(v\) 26 5 o%iz2
=2( N
o n " A‘M—bo = n-300 dul
n:E- (,x' JAXL
&1 00 Sn-'c{'ud BX{= 2(“ *‘) =

2L+)

-—Eﬂiﬂi‘i‘—)ﬂ] -?.(M\) +7_

ﬁ
h bt A =Lim oy S =2 +L=H B

i A

0251321 Matematik I Ders Notlan {Kismi)

CamScanner ile tarandi



syl alon halanu

Yy A
. :
s A
2/ b 2k =2 (-Nb 0b=b
oon o ~A_ N
n N N

= %> {n\(mr\)\ (')_vy}-'Q]
n> 6

; :A “"V - L _— ~ = | - .
’ &S-* 85\\3\(\\!\ (.\H'\V\dc.\ X Q\CS(II’]\ )R S50y UE WS L \e

AzLim On= Lim b n~L»\+\)~CU\+\)1

——

n- = 8o n? ¢
(R
Azbl b
3

CamScanner ile tarandi

/



B e ‘;.x.-i\-v l“ﬂ l»‘l‘&!ﬁ“l\ ti“ill\ ‘“‘&l\l‘q‘_“‘]“ “c ‘&‘eﬂ[‘a“
NGO ﬂ(uuﬂh km\unn
.

4
Aszlim Sozlim Z{OOARL 80
N -

2 M n-’wl

Bumdan Axi= L ;5 {o)=1- 5 Sn=d

“

n

fri)= t=x¢

é
5:,.\-)&

{'u) ==X ol

n ‘.
Az Lim ‘E_ 2:{.." Lim _.... Z(_n U

h .‘\—’w ‘1 ) =

= Llim L |n=0 ("“’]

nate nt

- {-.4
%

s

hi

.
2

CamScanner ile tarandi




““)) A=0 : N=4d
u\'lm Vyalunuz .

A= L\m Sa=bm Z-PDM) DXy

O =Ax=b-d — -0 = an

\;/ L

« elsery arsedan

n-—>0%° N 0e
— g4 2
AT E b
Lt

CamScanner ile tarandi

11



BOLUNTULER ve RIEMANN TOPLAMLARI

P, [a,b] araliginda sonlu, sirali bir reel sayi dizisi olmak Uzere;

P={x0,xl,x2, ........ ,xn_l,xn}
olsun
a—x0<x]<x2<x3 ........... <Xn]<xn—b

P sonlu, sirali dizisi [a,b]'nin bir bélintisi olarak adlandirilir ve
[a,b]’yi [xi_l,xi] olacak sekilde n tangaralida ayirir. i. araligin boyu

AX; = X; — X (1<1<n)

olmak lizere Ax; ‘lerin en biiy(igl P’nin normu olarak adlandirilir ve ||PH

ile gosterilir.
= AX
[Pl = max Ax;

f(x) fonksiyonu arah@in her bir (Xi-hxi) noktasinda slirekli oldugundan

bu aralikta Maksimum ve Minimum degerler alir. Boylece (xi_l ,xi) iGin;
f(l;) <f(x)<f(u;) 5 Xj) SXEX;

olacak sekilde 1. ve u; reel sayilari mevcut olur.
Eger [a,b]'de f(x) = 0 ise (yani f(x) pozitif tanimliysa);

f(ll ).Axi ve f(Ui ).Axi

ifadeleri x ekseninin tzerinde, tabani eksende ve Ust ucu fonksiyonun en
kiigiik ve en biiylik degerlerini alacak sekilde ALAN ifade ederler.
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Eger A, y=f(x) egrisinin altinda X;_; ile X; dusey dogrularinin

sinirladigi alan ise sekilden kolaylikla gorulecegi uzere;,

'f(]i)‘Axi < Ai < f(ui).Axi “dir.

Eger f(x) negatif degerler alirsa bu durumda

f(]l ).Axi ve f(l.li ).Axi

ifadelerinden biri veya ikisi negatif olur ve x ekseninin altinda olugan negatif
alani belirtir. Yapilacak olan igslemlerde daima;

f(li).AXi < f(ui).Axi

olarak alinacaktir.

112

CamScanner ile tarandi



