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1. H bir Hilbert uzayı ve {ei}, {gi} de H de iki ortonormal dizi olsun. Ayrıca {λi} de sınırlı bir sayı dizisi
olsun. O taktirde, A : H → H

Ax =

∞∑
i=0

λi(x, ei)gi

operatörünün lineer, sınırlı olduğunu gösterip A∗ eşleniğini bulunuz.

2. A : L2[0, π]→ L2[0, π] lineer operatörü

(Ax)(t) =

∫ π

0

cos(t+ s)x(s)ds

şeklinde verilsin. A operatörünün spektrumunu belirleyiniz.

3. H bir Hilbert uzayı ve A : H → H bir sınırlı lineer operatör olsun. O zaman

(a) Eğer |λ| > ‖A‖ ise λ /∈ σ(A) olduğunu ve

(b) σ(A) kümesinin kapalı olduğunu gösteriniz.

4. X bir Banach uzayı ve D(A) ⊂ X ile A : D(A)→ X bir kapalı operatör ise λ, µ ∈ ρ(A) için

Rλ −Rµ = (λ− µ)RλRµ

olduğunu gösteriniz.


