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- KARMASIK DUZLEMDE BOLGELER —

Bu béliimde karmagik say1 kiilmeler1 yada z diizleminde noktalarla ve bunlarin
birbirlerine yakinhg ile ilgilenecegiz. Temel aracimiz verilen bir zy noktasinin

kogulunu saglayan z noktalarindan olugan & — komsuluk kavrami olacaktir. Bu
kogulu saglayan noktalar tabiki zp merkezh £ yaricaph cemberin 1¢c tarafindaki

(iistindekiler degil) noktalardan olugur.
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kogulunu saglayan z noktalarindan olugan kiimeye zp 1n delinmig £ — komsulugu
deriz. zp 1n delinmig &€ — komsulugu kilmesine zy 1n kendisi dahil degildir.

® Karmagk sayilardan olugan bir kiime S ve z5 € S olsun. Eger z5 in tamamen
S 1cinde (sadece S nin noktalarim kapsayan) kalan bir ¢ — komsulugu bulun-
abiliyorsa zg a S nin bir i¢ noktasidir denir; eger zp in tamamen S diginda (S
nin hi¢ bir noktasini kapsamayan) kalan bir ¢ — komsulugu bulunabiliyorsa zg

a S nin bir dig noktasidir denir. Bu yilizden eger 7z in her komgulugu hem
S nin 1icinde hemde S nin 1cinde olmayan noktalar bulunduruyorsa zg a S nin
bir simir noktasidir demir. S nin tiim simir noktalarinin kilmesine 5 nin sinir

denir. Ornegin,
z| =1 )

kiimelerinin her ikisininde simin |z| = 1 cemberidir.

< 1 ve

o

® Hig bir simir noktasim kapsamayan kiime agiktir. Bir kiime agiktir <kiimenin
her noktas1 bir 1¢c noktadir. Bir kiime tiim simir noktalarini kapsiyorsa kapahdir.

Dolayisi 1le bir § kiimesinin kapams S min noktalar: ve S min simir noktalarindan
olugan kapalh bir kiimedir. (3) deki kimelerden ilki acik ikincisi hem ilkinin
hemde kendisinin kapamgidir.

Bazi kiimeler ne acik nede kapahidir. Bir kiimenin acik olmamasi 1¢in kiimede
bir sinir noktas: olmalidir; ve eger bir kiime kapali dgilse kiime tarafindan kap-
sanmayan bir simir noktas1 olmahdir. 0 < < 1 halka tiph diski ne acik ne

 —

&




de kapahdir.® Bununla birhkte tim karmagik sayilar kiimes1 hig simir noktas:

olmadigindan hem acik hem de kapahdir.
® Bir S kiimes1 1icindek: her z; ve 75 nokta cift1 sonlu sayida ucuca eklenen

dogru parcalarindan olugan ve tamamen S cinde kalan bir polizonsal hatla bir-
lestirilebilivorsa bu kiimeve baglantilidir denir. |z| < 1 agik kiimesi baglan-

tihdir. 1 < |z| < 2 ézelligindeki 7 noktalarinin kiimesi (ingilizcesi annulus) hem
acik hem de baglantihdir. Baglantih ve acik kiimelere domain denir.

® Bir S kilmesinin her noktasi bir cemberin 1¢ tarafinda birakilabihiyorsa bu
kiimeye simirhdir denir. Yani,

P

@;mmdzr ©3R3z€85=|z < R}

(3) deki kiimelerin ikiside simirhdir. Mesela 1kisi de |z| = 2 cemberi icine aln-
abilir.

Bir zp noktasimin her delinmig komgulugunda S nin en az bir elemanim
kapsiyorsa 7p noktasina S kilmesinin bir y1g1lma noktasi (accumulation point)
denir. Boylece bir S kiimes1 kapal 1se tiim yigilma noktalar: bu S kiimesinin
elemamdir. Cliinkil bir tane yigilma noktas1 kiimenin elemam olmasa bu simir
noktas1 olurdu ve bu da kapali kiimelerin simir noktalarim bulundurmalar 1le
cehgirdi. Bunun terside dogrudur. Yani, bir S kiimesinin tiim yi#1lma noktalar:

gene S kilmesinin bir eleman: ise S kiimesi kapalidir. (Gésteriniz.) Béylece
herhang1 bir kiilme 1cin gu teorem1 yazabilinz

Acikea bir 7y noktasinin S kiilmesinin hichir noktasini bulundurmayan bir delin-
mig komgulugu bulunabiliyorsa 75 S nin bir vigilma noktasz1 degildir.
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